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(Introduction ارف:‎ 7 

آ پ یکر سو یس شات اوزا شک ہی تحوصیات کے بارے میس پڑھ کے ہیں ۔آپ جا کے ہی ںک یتین قمع خطورر 
سے بی تک لکوشلث کے ہیں ایک شلث میں داطلارع 3ز اویاور 3 رای مو ے ہیں شال کے طور برخلث ۸8٥‏ کو 
0٥‏ سے ظاہ کر ے ہیں دگل 7.1 کے )۸8ء 3 ۸ خلت کے A‏ 

داضلاغ ۸ص 28 اور ناک زاوي‌اود ۸ ,اور ٥‏ 3رال میس کے باب 
6ی لآ نے لو کی بتصوصیات کے پا ره بین پٹ ھا سے اس باب می پاپ 
تفببل تلو یمتا نات اصولول یسلت نکی یج او تصوصیات اور 
ثلث یس مساوات کے بارے میس ب تال گے الن بیس سے یہ نکیا تصصیات 
کی تقد ب نآ پ پیت لکلا سول مک که ہم ان میس با اب ثابت کل 
ل 


12 شلثون کات (Congruence of Triangles)‏ 
آ پ مشاب ہکیا + کپ گرا فکی یال سا ئ کی دوک پیاں پل اف + ول ہیں ای ط رح کے اہی پی اتر 
گیا دو ڑ مال ,اہک بوک کے ڈلرو سے ۸۳۱/02 کا رڈ ایک ن یکل کے ہو ے می ںآ پ ایک نی سال میس کا لے گے 
ایک رد یب کے کو ایک دو ے بررکھا جا ووودونوں ایک دوس -عولوری‌طر U‏ ڈوک لت الاد 

کیا آ پاد یاو ےک ای اشکا لک یہلا فی ہیں ؟ یقن تال انا ل ہلا ی یں( متا ی کے کی میں ہرط رح سے برابر 
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هدع 8 
یی کل میس سانش دوول سا ) 

ا بآ پ ایک اضف قط کے دودائر ہ بنا ے او راکو 
دوس ھی ۔آ پکیا مشار کر ے ہیں؟ وہ دونوں اک 
دوس ر کولوری‌طرر سوک لیے ہیں ہم الو مت ئل رات 
ول - ایک نی پل وا سیف ضلاع وانے وومسما وی ی 
لو ایک دو ر ن )ودوسم م بر رک کر 01 9 کل 7 
دبرا کے (شل 7.2 رتیه )ساوک الا وانے روساوی 
تلف لکوایک دوسرسے پر رکھی ےآ پ مشاہ ددرت ہی نک مر کی ایک دوسرے کے متمائل ہیں اورساوی ی ول کی - 

آ پ لو ترت مور ی موی اک تات 8ں ووی ہیں ۔آ پ سب e‏ ہس مرف کم ب 0 
م مشایره ےک برف کاک کے جار 749 et.‏ کے لے بر فکوڑس لے 
وا ما بھی ای ہوتے الا نکیل باسا رھ لا ما اا٠‏ نما )اس لیے ج بکھی یال چ ر و ںکو با ہا 
ہے ا کو بنانے کے ےتا بل کاو رکا استما لک۷ر تے ہیں۔ 

ی یآ پ لوا ے تین کے را کو ے رل سے بدلنا مکل ہوا سے اس لیے ہوتا سک ریا رل اا 
یں ہوتا + ںکوآپ بدلناجاتے ہیں ۔ظاہر ےاگمردونوں رطاف ل یال ہوں با تتت اکل ہو ں تو تیاریعفل نین میں فآ ےکا _ 

۱ مر ےآ پوت ای رل کن ہیں۔ جہا ن متمائل شیا کا استعال روز مرو زت ری میس ہوتاے۔ 

1 آ تال اتا لل اور لول کے پار ے میں سور سک ہی ں؟ 

اب مت در ق مل می وی اخکا ل ملع کے مت یں ہیں۔ 

کل 3. 1(7 )اور( نزن یش بڑے مرخ ہے شک شحل(۱ )3 می و تے کے مرح کےمتمائل مہ ںانیکنشحل(,ز) 
3 یی و گیا رت شھل(1 ).میس د سے گے مرح تما لس 

آ سے اب تم وولو یمتا لت ہا ر ے ٹیل پا کر تے ہیں 

آپ ےی جات ہیں اک وو شا ما ل ہو نے ہیں اکر ہے شلث کے اطلارغ اور ز اوہ دور ے شالت کے 


o 


ری الا رح اورز اوہ کے بہار ول _ 
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لش 33 


IC 


ûi) (نتت‎ (iv) 
7.3 کل‎ 

اب ےد ے لس کی کے شا ک2 کے ۸۸۵06 سےمتائل ے 

ی( 4 صت(ب) لمع لوی ٹک کال اور را نعکو الیک ای ےکر کے شلق ۸4 پر کي _ 
آپ اہر ہکرت گی کشگل .7 -(زن)»(زن) اور(ین) 8€ ۸۸ک متا ل ہیں ۔ج بکگل(۰7.46 ت۸87 
6 ےھت ا ل بالط 

۸۲۱7 = AABC ہیں‎ az f ہوتا ےت‎ Ja ۸۸8 < APQR > 


53 0۵ 
3 Q D 





(iv) 
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نوت کہ جب ۸۸8€ = ۸۳۵۳ ب ۸۳0 کے الا ۸۸90 کے یری ساوی الا ر 
گر ہیں اییہانی زاو لول کے اتکی موتا ے۔ 

یی وه کی زوم کو اور CARP‏ وۋ اتا سے_ ۳ که ۰20 28 <ZR ll‏ کے 
کو ڑکا ان کے راسول لت ایک یب ما لت من « ی‌مماشت مت © Û‏ سار ول 0 - 
نبا کو ام انس طرح BR 4C‏ جب ۸0 ہج ۲ لت ہیں _ 

وت سے اس مطابنقت مت APQR = AABC‏ کن باسنا نہیں بوک AQRP z= AABC‏ _ 

ایی ضر ےک7.4 ۔ 

EF <+ CA اور‎ ٣۲( <4 ۸8,۱08 ¢ BC 

اور B‏ جے (],۸ > ۲ اور ) جک ۲ 


سے ۸۸۵ > AFDE‏ ن ADEF > AABC‏ کلم مشب 
کل( )7.4 ملٹوں اور )۸۸8 کے درمیا زع مطا E‏ 


مل ںکی مات کو مامت یشک لی کے کے یضر ورک ےک امن کے راضو لک مطا بت تک رحس 
وٹ بی متزائل شون سےنظبری حص ما وی ہووت ہیں اور تقر جح م ع عت ہیں جم س کا مطلب ےتال 
موں ری حصر. 
7.3 وں کاک کے صول (Criteria for Congruencé of Triangles)‏ 
چپ یکا سوں شب نے متنا یں کے اصولوں کے پار ے ٹیس ما آےا کد را ے بل 
ووش لث بنا سے جک ایی یح 3 سی مم رکا سے کیا شات متال ہیں مغ اہر ہ ےک بستنا یں ے۔ 
(ل و اي ) 


3 cm 
1.8 cm 


2.4 cm 


تا لہ )1( 
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اب دوا شلث بنا پت مج نکا ای تلع کم اورایک زاویے 50 کا ہو(شل6 7 رل )کیا متنا ں؟ 
۶ 


A 


802 Cc مو‎ R 
4cm 4cm 


نیل7 

مد کے یں کر یدو شل تھا یس ہیں - 

ا شف تون کےدوسرے جوڑوں کے لےیے دہ را ۓ _ 

ال سے پت چا ےک الا ع کے ایک جو ے با الا کے ایک جوڑے اور ووز الوں کے ایک جوڑ ےک برای ہو 
ثلث متا لبون لے ےکی سنا 

کیا ہو اکسا وی زاو لول کے دوسرے از و( الا گ یھی موی ہول؟ 

غل ہیں ZB 20,۳۵ QR‏ اور AB = PQ‏ یں ۸۸۲0 اور ۸۳0 e‏ 
پات لآ پل اہ گے ہیں۔ 

سابقہمعلومات سے میں پد چنا ےک ای عالت میں دونوں لث تھا ی ہو کے - 4ر۸ اور م27 ۸7 کے 
لیے اس با تک تد ییے۔ 

اس مشخ لکوووس ےی تون کے وس کے د لے ا آپ مشاب هرت ب نک دوع اوران کے درمیان کے 
زاو یکا مساوی بون لو یمتا لت کے کال ے۔؟ ہاں بیکائی ے۔ 
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متا لت کا پہلااصول ے۔ 
یہ ۱ .۸9(:7 تا تک اصول ) روشاث سل ہو کے میں٦ E ERE‏ زاوی اور 
دوم شلق ظری شلع اورورمیافی زاوی کے ماو 

اش تکوم ابت کے کے تاک مرد سے خاب سکیا سنا اس لیے اسکو بد یہہ کے طور مرح و ل کی 
جات (نیر-( رح ) 

آ اب ال کے ہیں۔ ۱ ۱ 
ال 1 گی وس ون = ۸ ایر 0C‏ = رح ما هک 

(i) AD || BC ار‎ ۸۸۵۲ = 0 

کل : پ اهر شک ۸۸05 اود ۸06 ش 9 ۱ 

(ls) OD = OC 0۸ = OB‏ گل 

72۸0۲ = ZBOC پالنقائل ز اویش -ال‎ ZBOC اور‎ LAOD Jj 

) اصول‎ 6A) AOD > ABOC اس لے‎ 

20۸۲ = میس دوس ےترک یھی باب موق ہیں ال & 07ے‎ B0 اون‎ 0 0 e)7 
_ اور قطحات خط ۸5 اور 8 کے لے اول ز اولوں کے جو ڑ ے میں‎ 

اس لے AD || BC‏ 
شال 2 یک قطلعہ خی ے اور اا کا موری تا صف ے اگ رکوکی نقظہ یر وا ےل دکھا هک 7ء ۸ اور جا سے 
برای فاصلہ یب 
1 ظا ۸۵ 1 1 اورح ےگڑ رتا سے وک AB‏ کا وی قط سب( کل 7.9) آ پکودکھانا ےک لہ ۶8 - 0۸ء 
۸ اور PCB‏ تور ي _ 
(bis AB,OAC =BCZJ lik‏ 
(ls) 2۳0۸ = ۶۳08 = 90°‏ 
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اں 0-۳ (شرک) 
اس لے ۸۳03 = (ak SAS) APCA‏ 
اس لیے ۳8 = ۳۸ کیو متا شل کے ری اضلا ہیں- 

آ سے اب دوشات ات بنا کے ہیں جنن کے اطلارع 0 Semul‏ و 
یں اورایک زاویے "50 جوصاوی ا فلا کے درمیا تس ے( کل 


کے کیا دول شات ل میں _؟ 
4 79 
cm‏ 5 
4cm‏ 


740 
لوٹ سے وولو شل ا ل سس ۵ 
ال کر یکو تون کے پٹھاورجوڑوں کے درآ مشاہ ءکرتے بل کون کے متزائل ہونے کے 
لیبضرودرکی ےک ماو زاو ہما و ی تلتول کے درمیان ہوں- 
ال ے۸ 8 تالت اصول و رست ےکن 5 درس ہیں _ 
اب دوایے شلث بنا جج کس ٹل دو زاوے "60 اور 45 ہوں اور ان یں 4cm‏ ے 


(غل نز 7 وکھے ) 


4 4cm 


7.11 
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ان لش رک ٹک رکا لیے او رال شل ثکودوسرے شلث پر رکآ پکیا مشابد ہر ے یں؟ آپ و کت ہی لک 
ایک شلث دوسر ےکو لوری طرں ڈوک لتا ے٤‏ ن وونوں شلق مترائل ہیں اس مشق لک روتنک لیے 
درا یپ ابر ی کےکمدوزادیباودان کے درمیان سل کا برابرہونا لول کے ےکن ے۔ 

ا تت وتم يلع زاو ہے ۸8 متما نت کا اصول کت ہیں ۔ ا اد۸ ۸8 کا اصو ل کک ہیں ۔اپنے آپ نے 
پل یکلاسوں میس اس اصو لک تفر قکی موی ۔آ یے اس اصو ل کیان او رام تک ے ہیں - 

کیال تفا کیا اکتا ہے۔اس لیے یمس ہلا تا ے۔ اورا سکوغا کر نے کے پھم ۹۸8 بد یکا اتال 
کر ول 
سیل 7.1 ( 8۸م نے اصول): دو اث شاک بو ہیں اگ راک شلث کے دوزاویراوران کے درمیا نک ضلع 
دور ے شلث کے دوزاوپاوردرمیا ی تلع کے بر ر 
توت :بل دوشلث 8€ ۸۸ اور ۸10177 دن ہہوۓ میں چس میں 

B= ZE, 20 = ZF 
BC =EF اور‎ 


AABC < ADEF 2tt 
ڈو اوتا ئل فام تکر نے کے لیے جن با تمل ماش سان ےکی یں د‎ 


عالت (:) مان گے - قد (شل در مرا ) 
ا بآ پکیامشاہرہکرتے ہیں؟ آپ مشاہ ہے ہی کل 


22 AB = DE 
دک (دیا/وات)‎ PA 
(ریاہواے)‎ BC = EF 

ي ۸۵77 < AARC‏ (ی۸ واصول) 
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A D 
رہ اہ‎ 





کل 7.12 
وا یں گا مان من DE‏ > ۸ء ای Bii AB‏ ماس رح نے گت DE JJ;‏ > 7 -اب ۸۵۳136 اور 
DEF‏ مور Jê‏ لد «رگي ) 
A D‏ 
7 
F‏ و e‏ 9 
7.13 
oe‏ تک AP BC‏ اور ADEF‏ میں 
PB = DE‏ رتاو سے ) 
ZE = ZE‏ (دہاہواے) 
BC = EF‏ ( دا مواے) 
ا اغ ز کے ہی ںکہ 
APBC = ۴‏ (متما مل تک ۹۸8 اصول) 
کوک مشلث متمائل ہیں اس کے ان نظ ری ج بھی اوی مو گے _ 
ای لے ۳ = 0 ے ۹۸ھ 
کن یں دیاہواے ۳ = ZACB‏ 
اں لے 8 = ACB‏ 
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این ہے؟ 
کن ےاگر اوه ےک مورا« = BA‏ 
لے ۸۵057 = AABC‏ (ی, 8 اصول ے) 
حالت (زز)اگر 107 > zi SIM Bii DE f AB‏ ہی نکر AB‏ - ۳ اور حا لت (زز) ل د ے 

گے دلا لاود را مو مق غ زر کے AB=DESG?‏ اورس لے AABC < ADEF‏ 

رس کےا ب رون نز او لول دوجو اور یحو نک ایک جوڑابرابر ےکن لع ری ساوی زاولوں 
میا تال کیا شل ت ا ب کی متا ل ہیں ؟ آپ دنس ک یمتا ل می سکیا آپ وج بتا کے ہی ںککہوں ؟ 

آپ جات ہی ںکہہحلث کے جنوں زاولو ں کا ماس 180 ہوا ہے۔اس لیے اکر زاولوں کے دو جوڑے مسا وی 


ہی سے یرای مسا وی وکا( اوی زاو لو ں کا سا سل - 180) 
اس لے وو شا تھا ل ہو ہیں ارو زااولوں کے وو جوڑ ےا وی ری شعو نک ایک جوز امساوی موں تم ا یلو 


6 متا ات اصول کے ہیں۔ 
اس لیے اب ندر ذل ری کے بن 
° اور "90 زاو لوں کے شانث بنا ہے ا ہے کے لآ پ بنا کے میں _؟ 
درتقیق اف لا ول وا نے الا رع کےا کے بہت سے ات بنا ے جا کے میں ( کل 4ے( 


دهم 2 


کل 7.14 
مشابره ےک شا ایک دوس کے متمائل وی کے بسا درل کی _ 
ال لیے تنوں زاولو کا ما وی مون لول ی متا لت کے کال سے۔ اس لیے سٹو ںکی مھ خلت کے لیے 
تین ماو ی صول میں سے ای شع ہونا ضروری ے اس لی اب بے اورقا یں لیے ہیں ۔ 
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مثال 3 خا ددم ایک دومع خی دن کے تو از ے0٤۸5‏ کا و وط ے_(شکل 7.15 مکی وکا 
ADOC (DS‏ = ۸۸08 (1) 00 کی وی نقطرے_ 


کل )۸۸۵8 اور ۸000 رور یي _ 
0ء = ZABO‏ (قارل زاو یک (BCs AB || CD‏ 
0 = 2۸03 )زاو( 0 
OD‏ = 0۸(دیاہواے) 
اس لے ۸۳00 = ۸۸08 ( A‏ اسول ) 
(CPC OB = OCCii)‏ 
اس 9:0 کاو یر 2 کل 7-15 


من 8 
1 ما سا 070 سس 
کل 7.16“ ¢ AC=AD‏ اور تا ۸ء ۸ے تیف 
رتا ہے ۔ اک AABD‏ < ۸۸80 
BC‏ او کے بار ےا پ کیا ہہ گے ہیں - 


D 
ایک حا رطق ےجس میں ۸10-80 اور ل76‎ ۸ 000 2 
) )ل ور درل‎ DAB = ۸۸ 
ثابت حول‎ 
3 ۸۸۵۵0 = ABAC و‎ 
BD=AC (ii) 
ZABD = ۶۳۸۵ (iii) 


C 
7.17 
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3 ([۸ او ۲ ۳ AB‏ و 3 
اور 8B‏ ا کشخ خط ۸8 کے ساوک مور بس ۵ ۱ 


( کل 7.18 کے ) دما ےک 00ء۸ نیف 
کنات O‏ 


٢ 4‏ اور دوم توا زی طول ہیں مت نکودومنوازی خطول م 
اور ت کے ہیں ( شل و71 کے )وکا ےک 
AABCz ACDA‏ 


ید کا1 24 کا ناصف ے اور 15 کول نت ے۔ 
7 اور 1300 لقظ 8ے 4ے کے پازوں تر وو گور 
ہیں ۔(شکل 0د 7 مکح )را هک 
)( ۸۸۷08 > ۸۸۲۳ 





7 ۳ و ۱ ھی ا 
BP = BQ (i)‏ با کے ۸ باز ول ے ایر کل 0رہ 
کافاصل یت 


IE ٍ"‏ مم-مر یز ۸6 اور 


BC=DE کر‎ les ZBAD = ۴ 
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AB 7‏ خط ے اور IP‏ و Db‏ اور ء۸ کے 
اک ہی رف ا بے لفط ہیں کہ ۸5ے = BAD‏ 
اور 2۳ = 212۳۸ :وم( دہ بر ۓ) 
دما ےک P‏ ۱ 
ADAP = AEBP 0۵‏ 722 
AD = BE (ii)‏ 
8 ایک اعم زاوی شلث 0 8 ۸ے ہے زاو قا تہ ے۔ 
ABM‏ وی نقطست _ 
6 کو( سے ملانا جا نا سے اور د کک ال ط رب مایا جا تا ے_ 
D DM = CM‏ کونقطہ جڑے مایا اتا ے۔ ۸ 3 
) لد رک )ها کہ 
AAMC = ۸۵۸۷۷ 0‏ 
(-) 80ء ایک تامزادےے۔ 
C ADBC = AACD Gi)‏ 8 


کل 


CM = و1‎ (iv) 
2 


4خلثشل بی تصوصیات (Some Pröpertiés of a Triangle)‏ 
او یہی هشن میں آپ نے مکش ںکی متمانلت کے دو اصول ہز یے ۔آ یے اب کااطلاقی انم وں ے تلق 
تحصوصیات کے مطاللعہ کے یبن دواطلا غ مساوی #ول - 

مث در چ زمر امد 

ایک شلث بنا ے جس میں وواضلا رع ساوک ہوں مان یجے ہرایک 
5 کی مر ںا و نی میرک ے (شل 24 7 ره آپ 
ایی تاو می یکل سول گر گے بل - 

کیا لو یاد ےک ا ہے شل کی املا 2 وب - 
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اه شلث جس میں دو اضلاع مساوی ہوں مساوی الس شی نکہلاتاے۔ ال لیے ۸48€ ( کل24 7ش ) 
ایک ساوک السا ن شلث ےجس میل AB = AC‏ 
اب لے اور تم کی اش ےآ پیا مشار ہے ہیں۔ 
ال کر کلف اضلا وا ےدوس ےساوی الما ین شلث کے ےد را یئ ۔ 
آ پمشابد ہے ہی ںکہا ہے رال شالت میں مہا و ی حول کےا نے کے زاو یی ساوک ں۔ 
ایک ہت ام یہ سے جچو بی مام سای السا نع شات کے لے ورت سالک شموت من درفلل س کل 
ر 
ستل 2ا 7: مساو الما ٹن شلث کے مساو ی لول کےسا سے کے زاو کی ساوک بو تے ہیں- 
اس مت لکوت یط رلو ں سے غاب تک کے ول ایی وت من رج لت 
توت :ہیں ایک ما وئ ال یا تن شش ۸99 دی ہوا کے شس ۸9-6 ثا تک نا ےک B= 2C‏ 
آ نے 2۸ کا امف بناتے ہیں - اور مان لج (1ء 2۸ کے ناصف اور 60 کا نقلہ تا ے 


(نل ود ہرکھے ) 


ACAD اور‎ ABAD 
دموا ے)‎ ( AB = AC 
B D C 
2 (بناوٹ ۓ(‎ BAD = CAD 
مل‎ 
رمشل)‎ AD = AD 
(ومو اصول)‎ ABAD = ACAD ال لے‎ 
کوک مت تون کےظبریزاویہ ہیں۔‎ ۸9 = LD اس لے‎ 
B= اں لے )ے‎ 
کیا ا کا تلو ںگھی ورست ہے؟ ن اگ ری شلث کے دو زاو مسا دگی ہیں ت کیا م نتو کال کت ہی لگران کے‎ 
سا نے کے الا بھی مماوی س؟‎ 


ندر چ ؤل کیک م تج 
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کی کی ٤C‏ ایک شل ٹ0 8B‏ ۸ تا 2 س س "2-50 = L8‏ ک اص لے اود بان تک ب 
6 کے( کل26 7) 

اس شل کک ف کی شجیٹ سے کاٹ عادر ا لاد ۸ ےا ںطرں مموڑ ےک را٥‏ اوررا سا کو تقرس 

اشا )۸ اور ۸ کے بارے می ںکیاخیال ے۔؟ 

مشاہ یج کہ ۸8۰۸۲۴ کو و ری ط رج ڈ مد لتاے۔ ۸ 

یں لے ۸0-70 

اس مخف کپ او رل کے دراه -برایک لی ےآ پ 
مشابد هبل کرصاوی زاولول کے سا ع کے الا کی 5 
ل-ال مارا مف رچ ذل لست ی سل ہوتاے۔ کہ 
سک 7.3: لث کے اوی زاولوں. سام کے الا کی ساوک ہو ے ہیں۔ 

سل 1.2 کا ملو ے۔_ 

اس لے اس سلاپ ۸,8۸ تھا مات کے صو لکا استتما لگر تام کر کے ہیں _ 

ا ست یلوا تما لکرایئے اب ہکرت سک لک ریت ہیں ں 
مشال ۸84 بل ۸ے ک ناصف ۸0 ع00 ر مود ےد (شل 7.27و“ 2) دا ےک٥۸‏ = 8 ۸ اور 
6 ایگ اوی السا ٹن شلث ے۔ 
کل ۸۸7 اور ۸۸۴7 میں ۰ 

BAD = CAD‏ (دیامواے) 

۸-۸0 ( شک ) 

ZADB = ZADC =90°‏ -ذ(دامواے) 

اس لے ۸۸۲۵1 = ۸۸۵0 (میہاصول) ۱ 0 : 


ا (CPCT) AB=AC‏ گل727 
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AABC LY‏ ایک ساوی الما تن شلث ے۔ 
مشال5: ع اور ۴ اتیب ۸۸0(0 کے مساوی اضلاع- ۸ اون ہم کے وم نقطے ہیں _( کل 28 کے دکھا ے 


BF = CE کے‎ 


AABF : J‏ اور ACU AACE‏ = ۸0 (داہواے) 
۸ - 2۸ے رک 
۳ = ۸۳ (ساوی اڑا لار کے صف ) 
ان AACE‏ < ۸۸7 (۸5و اصول) لور« 
اں گے 8۳-0 (CPCT)‏ 


ما ل6 :اک ساوی ال رن خلت درم ”حر ۵ 8 اور BCE‏ با قت دنو( کل 
29 7 )دکھا هکت ٠ AD‏ 


و 1 رءر AACE‏ میس 


AB=AC 


B C 
)2( دبا مواےے۔(1) 20 = سے (ساوی ول کےسامے ےزاوے)‎ 


D 2 


کل ور.7 


BE-DE= CD-DE J 


(3) BD= CE 
) (1)ء(2)ء(3) اور ۸ اسول کا تھا لکرنے ر‎ ABD < ACE اس لے‎ 
OPED AD=AE لا‎ î J 
7.2 


1 ایک ساوی الما ناشن ۸ س ZB <AB= AC‏ اور <C‏ کےا صف ایک دوس نت0 کر ے 
ہیس ہ۸ کو۵ س لا ۔ دکھا کے _ 
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OB = 0)0‏ () ۸0 ۸ے ی فارتاب_ 


A 
( بلح کا عمودی ناصف ہےں ( شک 30 7 کے‎ AD مس‎ ABC 2 
۸8-۸0 ایک ساوی الما "ان شا سل میں‎ ۸4BC وھا ےک‎ 
B C 
) ایک مسماوکی السا کن شلث ے جس می ارتا عت ( ںاھ‎ 6 3 
۳ 
جب اطلارغ ۸۷ اور ۸8 پک کے یں رغ‎ CF اور‎ ۲ 
1ر )ولا ےکی مزا رتنا عت مسا ویی ہل ا‎ 
8 "0 


4 ۸7 ایک شلث سے میس میس الا ں۸0 اور ۸2 کے ارا عت 86 اور 
4 ۳ ۲ 
1ح اویش( شکلد 7ے )دا ےکلہ 
ون ۸۸۵7 > ۸۸8۲ 
تے ¢ 4 & C‏ 8 
(زز) € = ۸ BC‏ ایک مسا وی السا شن شلٹ ے۔_ کل ود 


A 
B 8 
اک ای قاعده۲ بت وو اوی الا کر شظلث‎ DBC اور‎ ABC .5 


س (زشل ود جرا )رکراے/ D ZABD = £ACD‏ 
۷ کل 7.33 
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6 ۸۸ اک موی الان شاث سے جس میس ب ۸6 = ۸8 B۸0‏ ک5 تک 7 

ال رع ها ا گیا کہ ۸8 = ۸٥‏ ے ( غل 7.34 د )دما ےک ABCD‏ 

ایک زاویقا سب ر 
7 ۸90 ایک تام زاوی خلث ےس میں 90° = 2۸ اور ۸5-۸6 LB‏ 

سم rn‏ 
3 وا ےک ساو یی شل کا ایی زاد ے "60 کا ناس 


.سول یمتا ماس کے اوراصو 
(Some More Critêria for Congruenice ûf Triangles)‏ 
اس باب کے ترو می لآپ کے کے ہی ںک ایی شلتث ول زاو لو ںکا دوسرے شل کے ینوں زاولوں کے برابر مون 
ا نکی ما ۃ کلت کے لم ےکا یں ےآ پ تیر مو ےکآ اک شلث ول الا دوسرے شلث نو لاملا 
کے برا نو کک متنا لت کے کان ےآ ب ھپ یکلاسوں یں اضر 8 معط ہیں کر لت درست کے 

مر یدلیقی نکر نے کے لے ٭4, 3:501 زور 4.583 ال روا دوشلث بنا سے (شکل 35 7 کے )ا نک 
کاٹ جیے اور ایک دور سے بر رکوکر ی ےکیا آپ مغ ,کر تی دہ اک دوس ( کو یگ ارح مک لت ہیں گر 
ماو ی شاعو ں کوس وی یتفلوں پر رکھاجاۓے ۔ اس لیے مشلت مت ماک ہیں - 


4 


3.5 cm 4.5 cm 
4.5 cm 3.5 cm 


ل735 
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ال کر یکو یکا وو ں کے ےید پرا سے متنا ملت کے ایک اوراصو کل کح ی 
مس 7.4 ( وو متا نات اصول )اگ ر یک شارت جیوں اطلارع دوس ر ے شل کول اضلا رخ کے مہا وی موں تو 
دون شلق تتا ی مو بسن 
اس ست لکوتم مناسب مناوت( ) استعال سے غاب کر کے ہیں ۔ 
SASÎ‏ متا بات اصول ٹیش دہ کے ہی کہ اوی E‏ ماو ا سک چوژول سل 
لان میں ہونے ال اگ را ا یں ہوتا و ضرور ی سک شل مال ہوں _ 
اک یکا مج 
و e‏ او 4وا دازام نشث بنا سے (شکل 36 7 کے ) 


کل 7.6 


ا نکوکاٹ کےا ورایک شل ثکودوم۔ ے اورا ر زک ےک مساو ی خملعوں پرہوں۔آپ ا 

وثول شاسث ایک دوسر ےو ورک طرں ڈوک لت ہیں اس لیے ئل ہیں ای مخف للوق اٹول کے دوسرے 
جوڑوں کے سا تحدد برای ےآ پکیامشاہد ہکرت بل _؟ 

آپ پات ہی ںک دوقائم شل سنا ل ہوتے ہیں اگمراضلا کا ایک جوژااورو بان بیس یراہ موں می یکل سوں میں 
آپ ا لک قر ان کے ہیں۔ 

وٹ کی ےک راس متنا لت یل زاو یرتا درمیالی زاو یگیل ے_ 

ار ےآ پکومتما لک کا ایک اوراصول متا ے_ 


مل 7.5: 2176 متما لت اصول: دوقام زاو ول میں اگ ایک شا وت او رایع دوسرے شام کے ایک وت 
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یس وی وتو رولون شش تزا لبون ۳ 

وت یی کہ ۸118 کا مطلب ز اوقا سور" 1“ 

آ ساب سا لک کرت ین۔ 


مثال 7 AB‏ ایک نع خا ے۔ ۸8 کی نالف توں میں اور 0 دوا لفط ہی ںکہ ہر ایک ۸ اور گر ے راز 
فاصلم رے۔( کل 7.37 رت )واه خط ۸13۰۳0 امور ی ناصف ے۔ 


لآ پکویادہدگا الہ ۶۸-7 اد ۸-QB‏ 0 او رآ پا تک ۸8 ز PQ‏ اور۳0,ظ۸ لت ف رتاے۔ 
ان ۸۰۳0 کر تن 


۲ 
1 آپ ال کل بین وونل کے بار ےل ورج کے ہیں؟ 
آ ےم ۸۳۸۵ اور APBQ‏ 22 ہیں ۔ 8 ۸ 
ان وں میں 
AP = BP‏ (دیاہواے) 
AQ = 0‏ (دیاہواے۔) و 
e‏ (مشوک) 7.37 


اس سے APBQ‏ = ۸۶۸۵ (ووو اصول) 
ال 2۸۳0-28۳04 (CPCD‏ 
آ اب ۸۴۸€ اور ۵۳۵ پگورکرتے بل - 
آپ پا ۸۲-52 (داہواے۔) 


ld (ZAPQ = ZBPQ) ZAPC = ZBPC 


PC = PC‏ (شرک) 
ال sa  APAC > APBC‏ اصول) 
اںلے (CPCD AC = BC‏ 


اور 2۳ = 2۸۳ 
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اور 180° = (cpCD ZACP + ZBCP‏ 
اور '180> 2۸07 (شٹیجڑا) 
| - ۸0ے )2( 


مه 


(1 )ا(2 )ےآ پآسا لی سے راغ کر سکتے ہی لک ۸9۰۳0 کاعمودی نامف ے۔ 
وٹ کہ ۵۳۸0 اور ۸۵۳30 متا لورکا ۓ ایرپ ۸086 = ۸۶۸° کل دکھا کے 


AP=BP Se‏ (دیاہواے) 
۶۳-06 رو 


PB ( 2۳۸0 = 6‏ میس ما وی نھلتوں کےسامے کے زاو ) 
کوک تال پل 88 اصول و ے ہیں جوضکشو نکی متا لت کے لے بیش درس تیال سے اور زاو یکی 
موی ضلحوں کے جوڑوں کے دزمان ے۔] 
ان چاو رشا یں کل کر جیپ 
ال 8 ایک لوط ے جوضلوط ]اور جو ایک دوس ےکو نقظہ ۸ م کر سے ہیں اور اوی فاصلہ بر سے ( شل 
8 کي ) دکھا سے :کہ خط٥‏ ان کے درمیان زاو لت فکرتاے۔ 
تی : آ پکودیاہوا ےک لوط اور 10 ای دوس اونظ ۸ U‏ ہے کل سان بے بردبا/وات 
۳8-۳ 
lÎ‏ 2۳۸0 = ۳۸۲ 
ال ۸۲۸اودر ۸۲۸۲ پور کے _ ان دول تلثون میں 
PB=PC‏ (دیاہواے) 
(lyr) ZPBA = ZPCA =90°‏ 
PA - ۸‏ (شڅرک) 
ال ۸۲۸۲ > ۸۲۸ (JsıRHS)‏ 
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اں لے ۶۳۸0 = (cPCD PAB‏ 


اٹ می ےک ہین شن 1.1 سوال 5 یں خابت کے کے کا معلوں ے_ 


2 

BC 1‏ اور DBC‏ اک قاعری 0 بر ے دوساو ی السا تن شلث ٹیل اوران کے رال ۵ اور دہ شع 3 کے 

ایک بی طرف یں( شود « رل )اجه الط مڑھایاجا تا ےکہ د0 8B‏ وج بط کر و دکھا کر 

2 AABD = AACD ( 
AABP = AACP (ii) 


MIR ۳ اور کے وولو نک اتی فک رح‎ 2۸ AP 


7 (0 کا مور ی ناف ے۔‎ BC<AP(iv) 
کل7.39‎ 
دکھا ےک‎ 8 NS ساویالسا #ن‌شلث 6 کارتشا ےجس میسن‎ AD ۳2 
کل فارتاع-() ۵ ۸ لت فارتانب_‎ BC ۸0ء‎ )( 
اور وسطا شم(‎ QR ضا رغ۳0 اور‎ PAR اون 8 اوروسطا اتیب‎ 8B ووا شلا‎ ABC ۰ 3 
: اویش ( کل40 7 وی )وکیا ےک‎ 


AABM > APQN (i) 


۲ ۱ AABC >< ۸۲07 (Cii) 
- کے درمیان ارتفاعت ں‎ ABC <CFslBE .4 
B 0 ٦ تا ات ےاصوللواستمال کے بت چ م‎ 8 


C 
7.40 کہ ۸8€ اوی الا ٥ن شلث ے۔ کل‎ 
ایگ ماو الما ٹین خلث سے جس میں‎ ۸190 5 


LB = سے ۸۳۱۵۳۰ ہنا 2 اوردکھا کہ 1۳ے‎ AB = AC 
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جخح۹ہٌہہ۔ں۔ںٌں۔ںںںں .رر . . .ے. ‏ اڈ 
6 شلث لا مساوا (Inequalities in a Triangle)‏ 

بھی مک آپ شالت یلو کے ضلا اورزاویو ںکی اجکی کے پارے میں بر سے ج ےب بھی ہعاراسا مناخ رمسراوکی 
اشیاء سے موتا جاور ا کا موا گر ےکی ضرورت ول سے ال کےطور شع خا دنه کی بای خی دح کے 
مقابل کل بای سب( نگل( 7.4۱ میس )اور کے طے سے بڑاے۔(شمل((ز0 41 ہممیں) 


C D 
پبس‎ - 
1 ١ (i) 


کل 7:41 

آ و اب ھا رن کا ات خی مسا گا الا رع او رک ساوک زاو لول کے درم کول لق ال 
کے عند رال یی کا کرت ہیں۔ 
ری :ایی رانک بوڈ دون 9 اور 2-6 اورا نکوایک دا گے سے 
نود کے جوشلث لقن 8 کوظا ہرک رتا ے۔ 

ا دوس ے دجھماگے کے ایک سر ےک9 برا واا در سرب راک 
اد وک لت قظ ارک کے اور ۸۵۵3 بنا ج 
(ل ده بر ) اب چس لکوک کا ے اور ایک دسا قط ۸ء 0۸ 
۸ دور( ای کے ۓےمقام مارک کے: 72 

الطرنت ۸0 < ۸€ ( لاو لک مواز کے پر) 

SA‏ 3ےھ مات اور 3ا ۸رعمل کیج ۔آپ 2۸0 اور BC‏ ' ۸ کے بارے می ںکیا کہ کے ں؟ ا نکا 
مواز نہ ےآ پکیا مشاہ ہے ہیں۔؟ 

ZA'BC > ZABC ظاہرے‎ 
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۸ھ ہوئے )یراط رع اوق مار کر کے کے ورن( اور مارک کے قطول فلت بناج - 
آپ مشاه سی کک کے کے ٥‏ ۸ک اف بو چا ہے۔( ۸ کف متام لیت پر )اس سا کا راو یہ 

ن 8ے کی بڑاہوتاجاتاے۔ 

آ سے اب ایگ او ررر ی انام د نے ہیں۔ 

می : ای ناف لی لت با سے( شل ت جس تا مضلا تلف با ول کے ہوں )اضلا کی لہ تیو ںکی ال کے _ 
اب زاو ںک الآ پکیامشابد ہے ہیں۔ 
کل 7.43 کے مشلث ۸۸8€ سب سے با لع ےاور 

° سب ے چم ونااور یا کے سب ے مڑا۔اور "3ے سب ت وبا 
اس سر یکو پھر او سانو کے لد رایع - 
تم سٹو ںکی ناساواتقل ال بہت ام مورک ہے لا سکو ایک مت کی کل میں ہم من رر ذ یل یل بیان 

۲ 

مسیلم 6 :گر شلث کے دواضلاں رماو ول لو بو کے سا ےک زاوہےہڑاہوتاے_ 

اس مت وآ پت 8B‏ ایک نظ ےکر خاب تک کت یں ج ب0۳- ٥۸‏ 

) نگل ده درب ) B‏ 1 ۸ 

آ یے اب اک اور یکامکرتے ہیں۔ کل .7 

سر ری: الک خط ۸8B‏ تج ۸ک رکز ما نک راو ریک بی صف قط ر ےل ایی وس بنا گے اورال بلق 070( 3ء 

8 اور 1 مارک گے۔ 
ان یس سے ہرایگ نظاو اور الا مشاہدہ کی ےکم سے کل 

طر ف جک تکرتے ہیں۔ 4ے بڑے سے بڑا ہوجاتا ہے۔ اس تالف شع 

یاک کت ے؟ مشاہدہ یی کہا شع کی لماک ری ےن 
ا۸ء ZRAB > ZQAB > ZPAB‏ > ند > TAB‏ 
TB>SB > RB > QB > PB‏ 
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اب ایک الیباشلث بنا سل کے تمام ز اور ساوک نہوں ۔ الا کل A‏ 
یا تو ںک پش کے( نگل 7.43 میم )مشاہرہ ی ھک رسب سے بڑےزاو بے 


کے سام تلع سب با یل 74یس نگ ے سب ت از اوہ ے اور 


×× سل اطع ر 
پگ اور ش الث پاک یکا مود را سے تم و کے ہی ںک ستل 7.6 موس C‏ : ۳ 


7.45 
بھی درست ے۔ ا رب ےک من در جذ ل لها سل »وتات 


7,7: ی شل میں بد ےز اد کے سا کب( تاے۔ 
۱ مس م یلوتم تا و وم ا Exhausêond—‏ (# ےا مت کر کت 9 
اب ایک ۸۸8€ یی اوراس می ۸€ 0,8٥0+‏ 0+0 ۸ اور ۸+ ۸ ”اوم تيآ پکیا مشاہ ہکرت ہیں ؟ 
آپ مشاب ہر یں کر ۸۷ < A B+BC‏ 
AC + AB>BC‏ اور BC +AC>AB‏ 


ا مشخ لو پگراورخلث نےکر دہرا ہے ۔اں ےم رر ج ول ستل وال 


ہوتاے۔ 

ستل 7.8: میت کےسیبھی داضلا کا حاصل مع تلع سے بدا ہوتا ے۔ ١‏ 

ش‌ 1 کی مشاه تک ۸۸۵0 کےضیلع BA‏ جع اس طرح 

8 0 ZBCD > ZBDC آپ دما گت می یک‎ AD = AC بڑھایا‎ 
کل46‎ BA+AC >BC sl 


کیا آپ مرکوردیا همست ویم گے _ 

آ سے اب ال یتیالو ںوک لر ے ہیں۔ 
ل9: ۸۸6 BCL‏ را اک تدے جب کہ ۸> 0 ۸(شئل 7ب وب )دما ےگ AB>AD‏ 
کل( ش AD =AC‏ (دیامواے) 
اس 2۸0 = ZADC‏ (مسما وی تھتوں کےسامے کے اوہ ) 


اب 2۸۲ ۸۸۲ کاغا رگ زاویہے۔ 
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فق ...یی ےگ 
اںلے ZADC > ZABD‏ 
ZACD > ZABD |‏ 
J4 AABC dlê ZACB > ZABC‏ 
اس لیے ۸C‏ <۸8( ڑے اوی کے ساس کا ض0 


AB>AD (۸0-ھ۸)‎ 4 


7.4 
1 دما ےک ایی ام زاوی شات یل ور بت بڑاشلع ے۔ 
2 کل48 7ں ۸۸۵۲ >اطلارع ۸ او رج ۸ک ارتب اقم اور 
SEQ‏ بڑھاۓ اور 007)ے < 2۳۲ دکھا -AC>ABJZ_‏ 


و شوه مش ے < ZB‏ اور را ے < -AD<BCJZ Ws ZC‏ 





SABCDEY CDı/lAB 4‏ ال یب سب سے چھوے اورسي ہے 


بڑے اضلاع ہیں (شحل 750 کے )ما کر 20 < 2۸ اور 
وإ < واڑے د 


ل70 
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شل 7.51 0 < P۸‏ اور 08ء PR‏ کی فکرتا ے۔خابت 
PSR > 2۳۹۵ Ja‏ 


Q ھ‎ 


۵ 


کل و5 7 
دما هک رکید ے گے فقس هک خر کے کے تا م قطلعات خی می کووب ہے حطس ۔ 


e پا‎ 


من (اتاری) 
6 ایک شلث ہے۔ ۸۸30 کے اندرون می ایک ادا نتلوم نے + ۸۸۸ کے تام راسوں سے بہار 
فاصلہ بو 
ایک شایت کےاندرون ٹیس ایک ایا نق تتلا لیے جواس کے تلا ماضلا رن ے برا بر فاص پر ہو۔ 
ایک بہت بڑے پارک می لو کت اقطوں یع ہیں ( کل 2و 7 اي ) څ 
۸ : چ ال کول لیے بہت سے اڈ او کو نے ہیں _ 
8 : جوانمالوں کے ذر یہ تی ایک کیل کت ریب ے۔ 
٤‏ : چھ ارک کے ڑگ پارکنگ وال کے ریب ے۔ ۳ 
نکر ی ر یبال کے نک ز یاددےز یادهلوگ ا سم کت سل لہ 
(اشارہ: ر گی ۸ اور سے پرابرفاصل. رہو_) 


ایک میں( لی ) اورتار ےک کل کی رکو ں کول یچ( شکل(0د. 7 اور دق که اس میں مه وا وی لی 
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کل 7.3 


٩0۱0۱۵۵7 


ا یش میںآپ مر رج ذل قاط کے بارے میں پڑھاے- 


:1 


رواشکال متا ی ہیں گرا نکی کل اورسا مر ان مون _ 
ایک بی لصف فطر وا وال بو میس دا 
یما شع والے مر متما مہوت ہیں - 

مطارتت ‏ جه ۸ Q۰‏ > 8 اور Q‏ <> € کح تاگرووشدث > اور P QR‏ ھت مال ہی ںو جم عاائتی طور 
رہم انکو PR‏ = ۸۸6 سے ظا لر کے ہیں 

"۲ روضح اور اک درم نک ز اویردوسم O AES‏ پرار 
ہوں نودونوں شاش متا ی ہو گے _( متا ات9۸96 اطول) 

راس شالت کے دوزاوب اور ان کے درمیان الق وشات دوز او یراوران کے درمیان س تلع سے 

ما مول N‏ یگ ( مال تک۸8۸5 اصول) 

اکر ایک شلث کے دوزاوي وفع دوسرے شام دوز اي وی ری لو دونوں شارت منوازی 
ہوگے۔(8 ۸۸ متما لت اصول) 

ثلث کے ماو ی تھلتوں کے سام کے راو سول ہو ے 


شلش کے مہا وی زاولوں کے سا من تلع مادک ہوتے ہیں۔ 


۰ ساوی مق شلثکاہرزاوىہ "60 کاہوتاے_ 
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الرایلشلث تون - وو ےش ر ون ےار ر ں کات ھک ہے متا ا 


5 صول) 

اردوق تم زاوی اغوں س ایک شات ون او ریک ملع دوم شاف کے وتر اورای شع کے بر موتو رولوں شاف 
مزال ہو گے _(متما ل 6 م اصول) 

شل بی بڑے الا کے ساس ےکا زاو ےبڈ اوتا ے۔ 

لث تلد زاوی کے سما ےکا موتا ے_ 

فلت کے ووا ضلا ر کا ےل مح تیس رشع سے بدا ہوتا ے۔ 


2019-20 


